5.2 AmrAotroinon pe Tnv péBodo katdragng o€ Tivaka

5.2 ANMAONOIHZH ME THN MEGOAO KATATA=HX ZE NINAKA
5.2.1 Eicaywyn

Av n Aoyikri ouvapTnon TToU TTPOKEITAI VO ATTAOTTOINCOUNE EXEI TTEPIOCOTEPEG ATTO
€€ eETABANTEG TOTE N HEBODOG atTAotToinong pe Xaptn Kapvw xpeiddetal pia Texvikn
opadoTtroinong. AnAadr av £xoupe eTTTA PNETABANTEG Bewpoupe TNV €BO0UN PIa Yopd
MNOEV Kal pia gopd éva oTrdTe oI UTTOAOITTEG €€ ATTAOTTOIOUVTAl PE TNV YVWOTH
d1adikacia aAAG duo QopEG. 210 TEAOG eAEyXoupEe av AtTAOTTOIEITAI KAl GAAO N TEAIKA

MOP®I TTOU TTPOKUTITEI ATTO TNV ETTAAANAIQ TWV ETTIUEPOUG EKPPATEWV.

5.2.2 AvdAuon Tng peBodou

AvTi TG TTapaTTavw OI0dIKOCIAG MUTTOPOUUE VA XPNOIMOTTOINCOUNE TNV HEBODO
Karatagng o€ mivaka f géBodo Twv Quine -McCluskey. H pébodog auth gival otnv
oucia évag aAyopiBuog atrAoTToinong Piag AOYIKNG cuvapTnong TTOAAWY PETARANTWV
ME pia Aoyikr) dladikagia n oTroia PUTTopEi va EKTEAEOTEI Kal HEOW uTtToAoyIoTr. Kal €dw
n dwadikacia TG amrAotroinong oTnpEifeTal oTnv yvwoTrhR oxéon XA+XA =X ™G
aAyeBpag Boole, étrou X otroladnTrote YeTABANTA i CuVOUACHOG HETABANTWV.

Ag douue avaAuTIKG Ta Bripata TG uebddou.
19 BApa. Kavovikr pop@ry Aoyikig ouvdaptnong (K.M-A.Z)

H Aoyikr) ouvdpTnon TTPETTEl va €ival o€ KAVOVIKI Jop@pr] oav aBpoioua eAGXIOTWV
0pwv AEO (61T0U OAOI 01 GpOI TTEPIEXOUV OAEC TIC PMETABANTEG OTNV KAVOVIKH 1) OTNV
OUPTTANPWHATIKA HOP@H TOug). Av Bev gival TNV Jop@ auTh TOTE TNV PETATPETTOUME
ToAAaTTAaaIddovTag KaBe 6po pe TNV PETABANTA TToU Agitrel oTn poper (X+ }_(). Me
TNV Bondeia Twv Papwyv diatdoouue Toug Opous TG A.Z o€ aufouoa OEIpd Kal TOUG
YPA®OUE OTNV 2n OTHAN VOGS TTiVOKA.

20 BApa. Zuykpion 6pwv (ZO-AZ)

Znueivoupe pe N Tov 1° 6po (oTnv 1n GTAAN) Kal TOV CUYKPIVOUKE SIaBOXIKG HE

O6Aoug TOoug umréAoIToug 6poug (2°3° K.A.TT.) epapudloviag Tnv 1016TNTa Boole

XA+XA =X. Ortav OUVOVTHOOUUE OpO OTOV OTToio piIa PEeTaBANTH BpiokeTal oTn

MopON A+K, TOTE ONMEIVOUPE TOUG OpouC ME €va + (OTa apioTEPAE TOUG) KOl
MeETa@Epoupe Tov TTapdyovta X (xwpig tnv petapAnt A i B,C,D,E k.A.11) otnv 4n
oTAAN Tou Trivaka, evw oTtnv 3" oTAAN ONUEIWVOUUE TOUG aufovTeg apiBuouc Twv

Opwv TTOU Io0XUEI N 1Id1I6TATA T1.X. (1,3).
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5.2 AmrAotroinon pe Tnv péBodo katdragng o€ Trivaka

Inueivoupe Twpa pe \ Tov 2° 6po (0TnV 1n OTAAN) KOl TOV GUYKPIVOUUE
d10d0xIKG pe GAoUG Toug UTTOAOITTOUG 6poug (3°,4°, K.A.TT) epapuolovTag Tnv 1016TNTA
Boole, eravaAaudavouue TV Tapatrdvw OladiKacia Kal ONUEIWVOUE PE + KABe 6po
TTou €@apudCetal n 1B1I6TNTA (av dev gival dnN ONPEIWPEVOG ATTO TTPONYOUUEVN
ouykpion).

2uvexiCoupe TNV oUyKpIon UE ToV idIo TPOTTO PEXPI va €avTAnBouv ol 6pol TNG 2ng
OTAANG.

21N ouvéxela emmavolauBdavoupe Tnv idla dladikaoia oUYKPIoNG OAAG Twpa
XPNOIKOTTOIoUME TOUuG Opoug (TTou Bpédnkav ammd tnv 1" auykpion) TnG 4ng oTAANG
onueiwvovtag ¥ otn 3n oTAAn kai + oTa apioTepd). Toug véoug Gpoug Trou
TTPOKUTITOUV atrd TNV 2" gUYKPIoN TOUG CNMPEIVOUME OTnv 6n OTAAN evw OTnv 5n
OoTAAN onuelwvouue atro TToloug 6poug TTponABav 11.X (1,2)-(3,4).

H tTapatravw diadikacia erravaAauBaveral yéExpl va ioxuel n 1016tnta. OTtav Tayel va
IoXU€ElI OTaPATA.

O1 6pol TNG TeAeuTaiag OTAANG TTOU TTPOKUTITEI ATTO TIG OUYKPIOEIG KAl 01 OPOI TTOU OEV
EXOUV ONUEIWOEl ue + OTIC TTPONYOUUEVEG OTHAEG AEYOVTAl TTPWTOI CUVETTAYOVTEG

6pol (Prime Implicantes)

30 BApa. Zuykpion Kai ékgpacn Ouciwdwyv dpwv (XY-00)

Zxnuartifoupe TWPA €va TTIVOKA TTOU €xel TOOEC YPAPUEG OO0l Ol TTPWTOI
OUVETTAYOVTEG OPOI Kal TOOEG OTAAEG OCOI O apXIKOoi 0pol TNG A.Z.

ToT1ro0eTOUPE TOUG TTPWTOUG CUVETTAYOVTEG OTIC YPAMMES KAl TOUG €AAXIOTOUG
0poug TNG A.Z OTIG OTNAEG

ZNMEIWVOUNE OTOV TTiVOKa éva + o€ OAa Ta TETPAYyWVA OTA OTToIO KABE TTPWTOG
OUVETTAYWV TTEPIEXETAI OTOUG QVTIOTOIXOUG EAAXIOTOUG OPOUG.

2T0 TEAOG ONUEIVOUUE, OTNV TEAEUTAIQ YPAUWN TOU TTivaka, OAOUG TOUG OPOUG TTOU
éxouv éva povo + oTic oTRAeS. AuToi o1 6pol Aéyovtal ouoiwdelg opol (essential

section) kal atroteAoUV Hépog TN AAZ

40 BApa. Zxnuomiopdg Tng AtmAotroinuévng Aoyikig Zuvaptnong (A.A.X)
210 TeAeuTaio Bripa €AEyXOUPE av Ol oUCIWOEIG Opol TTEPIEXOVTAlI O OAOUG TOUG
eEAAXIOTOUG OPOUG TNG APXIKAG OUVAPTNONG Kal,

a) Av vai TOTE o1 ouoIwdeIg Opol atroTeAouv kai TRV AA.Z otn popen A.E.O
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5.2 AmrAotroinon pe Tnv péBodo KaTaTagng o€ TTivOaKa

B) Av OxI TOTE OI OUCIWAEIG OPOI KAl Ol EVATTOMEIVAVTEG TTPWTOI OUVETTAYOVTEG

atmroTeAouv TRV AA.Z.

50 BApa. Zxediaon Tou AoyikoUu KukAwuaTtog (ZX-AK)

Katd 1a yvwotd oxedidletal To AoyIKO KUKAwa. ETTeidr) edw n TeAIKA €k@paon
givar otnv popen A.E.O oxedidletal, katd kavova, pe Aoyikr) oxediaong AND-OR n)
Aoyikrp oxediaong NAND. Av Opwg armaiteital va oxedIaoTel OIOQOPETIKA TOTE

petatpétroupe TNV AA.Z otnv popen M.M.O.

5.2.3. Epappoyég atmAotroinong pe Tnv péBodo QUINE Mc CLUSKEY.

Oa doUuE TWPA PEPIKEG EQAPPOYES aTTAOTTOINONG PE TV HEBODO TTOU APXIKA TOU
¢pmiate o QUINE kai otn ouvéxeia BeAtiwdnke amd Tov Mc Cluskey, o€ €TTIAeyUEVES
AOVYIKEG OUVAPTAOEIG Kal Ba KAVOUME Pia oUyKpion PE TNV avTioTolxn Hé6odo Kapvw.
1n E@appoyn: Na atmrAotroinBei n Aoyikr) cuvaptnon

Z= ABC +BCD+ABC+ABD+ABCD+ ABC+ABCD
19: KM-AX ETreidrj n ouvdptnon dev gival otnv Kavoviky upopen A.E.O, Acitrouv
OnAadry KATToIEG METAPRANTEG ATTO MEPIKOUG OPOUG, TIPETTEl VO  PETATPEWOUUE

TToAaTTAao1ddovTag, KABe €va atrd auTtoug TOug OPOUG PE TNV PETABANTA TTOU TOU
Aeitrel atnv popen (X+ )_() OTTOTE £XOUUE :

Z= A .B.C(D+ D)+(A+A)BCD+ABC(D+D)+AB(C+C)D+ABCD+ ABC(D+ D)+ABCD

kal Z= ABCD+ABC.D +ABCD+ABCD+ABCD+ABCD+ABCD+AB.CD+ABCD+

+A.BCD+A.BCD +ABCD MeTd TNV avaywyr Twv OPoiwv OpwV £XOUUE
Z= ABCD+ ABC.D +ABCD+ABCD+ABCD+ABCD+AB.CD+ ABCD+ ABCD +ABCD
=0101+0100+1101+41111+1110+1011+1001+0111+0110+1010
= 5 + 4 + 13+ 15+ 14 + 11 + 9 + 7 + 6 + 10

n Z=2(4,5,6,7,9,10,11,13,14,15) omoTe £€XOUNE TENIKA TNV

Z= ABC.D + ABC.D+ ABCD + ABCD+ABCD+ABCD +ABCD+ABCD+ABCD +ABCD
ZUuuTtAnpwvoupe TNV 2" oTAAN Tou Tivaka Pe OAoUC TOug Opoug TNG TEAIKAG

ouvdapTnong YE TNV auouoa oeipd Tou apiBPoU TTou ekPpdalel To BApog Tou 6pou.

20, Z0ykpion 6pwv (ZO-AX)
Inueiwvoupe pe \ Tov 1° 6po (oTnv 1n oTAAN) Kal TOV OUYKPIVOUHE DIOSOXIKA HE

O6Aoug Toug uTréAoiroug 6poug (2°3°K.A.TT) epapudloviag Tnv 1016TNTAa Boole
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5.2 AmrAotroinon pe Tnv péBodo KaTaTagng o€ TTivOaKa

XA+XA =X. OTQV OUVOVTAOOUNPE OPO OTOV OTIOI0 HIo PETABANTA BpiokeTal oTn
Mop®n A+A, T6TE ONMEIWVOUPE TOUG OPOUG PE €va + (OTa apIOTEPA TOUG) Kal
MeETa@EPOoupE Tov TTapdayovta X (xwpig tnv pyetapAnt A i B,C,D,E k.A.1T) oTnv 4n
oTAAN

Tou Trivaka, evw otnv 3" oTHAN ONUEILWVOUNE TOUG aUEOVTEG apIBPOoUS TwV OpwyV TTOU
ioxuer n 1d16TTa  (1,2) KAl emavaAauPAvoupe TNV - TTapaTTavw - dladikaaoia,
onueiwvovtag pe + kdBe 6po Tou e@apuoletal n 1©d1I6TNTAa (av degv gival AdN
onueiwpévog atmd TTponyouuevn oUyKpIon), MEXP!I va €EaviAnBouv ol 6pol TNG 2ng

OTAANG.

in 2n 3n 4n 5n 6n
v 1 [aBCD |* |¥ @2 [@BO [+ |@2-G4 [aB
Vv 2. |ABCD |* |¥Y @3 |@BD) |+ |@3-24 |AB
v 3 |ABCD |+ |V @24 |@ABD) |+ |(@4-(810) |BD
v 4 |aABCD |* |V @® |@®CD) |+ |@®-(410) |BD
Vv 5 |ABCD |* [V G4 |@ABo |+ [@4-910) |BC
V6 [ABCD |* |Y @9 |@®CD) |* |G9-410 |BC
vV 7| ABCD |+ [V @10 | BCD) |+ |G7-810) | AD
v 8 |ABCD |* (¥ &7 [@Bp) |+ |[6G®(710) [AD
v 9. ABCD |* |V 68 |@cp) |+ |©®7-910) | AC
v10. | ABCD |+ |V 67 |(ABC) |+ |(69-(7.10 |AC

v (6,9) (ACB) +

v (7,10) | (ACD) |+

v (8,10) | (ABD)

v (9,20) | (ABC)

2Tn ouvéxela emavaAapBdvoupe Tnv idla diadikacia ouykpiong aAAd  Twpa
XPNOIMOTTOIoUE TOug O6poug (TTou Bpédnkav amd tnv 1" alykpion) TNG 4ng oTAANG
onueiwvovtag Y aTn 3n oTAAN Kal + GTa apIoTePA).
Toug véoug 6poug TTou TTPOKUTITOUV atrd Tnv 2" oUyKpIon TOUG GNUEIWVOUUE aTNnV 6N
oTAAN v oTNV 5n oTAAN onueivouue atrd TToloug 6poug TTponABav (1,2)-(3,4).

H mmapatrdvw diadikacia eTravalauaveral géxpl va ioxuel n 1016tnta. Otav TayeEl
va ioxuel otapatd. O1 6pol TNG TeAeuTaiag oTHANG TTOU TTPOKUTITEI ATTO TIGC CUYKPIOEIG
Kal o1 6pol TTou OEV €XOUV ONUEIWBEI ue + OTIC TTPONYOUNEVEG OTAAEC (£OW KavEVAC)

AéyovTal TTpwTOI CUVETTAYovTES Opol (Prime Implicantes)
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5.2 AmrAotroinon pe Tnv péBodo KaTaTagng o€ TTivOaKa

30. Z0uykpion kai ékppacn Ouciwdwv 6pwv (ZY-00)
2XNUATiCOUPE TWPA £va TTIVOKA TTOU £XEl 5 YPAUUEG, OOOI Ol TTPWTOI CUVETTAYOVTEG
opor kal 10 otAeg 600l o1 apyIkoi 6pol TG A.Z.

ToTTOBETOUUE TOUG TTPWTOUG CUVETTAYOVTEG OTIC YPAUMES KOl TOUG EAAXIOTOUG OPOUG

NG \.Z OTIG OTAAEG
1n 2n 3n 4n 5n 6n 7n 8n 9n 10n
ABCD | ABCD | ABCD | ABcD | ABCD | ABCD | ABCD | ABCD | ABCD | ABCD
AB | + + + +
BC + + + +
BD + + +
AD + + + +
AC + + + +
AB AB AD AC

2NMEIVOUPE OToV TTivaka €éva + o€ OAa Ta TETPAywWvA OTA OTToia KABE TTPWTOG
OUVETTAYWV TTEPIEXETAI OTOUG QVTIOTOIXOUG EAAXIOTOUG OPOUG.

210 TEAOG ONUEIWVOUUE, OTNV TEAEUTAIA YPAUMN TOU TTivaKd, OAOUG TOUG GPOUG TTOU
éXouv éva Povo + oTiS oTAAES. AuToi o1 6pol AéyovTal ouoiwdelg 6pol (essentials)

Kal aTToTEAOUV, OTNV TTEPITITWOT PJag Kal TNV TEAIK AA., yiari:

a) 0 ouc1wdng 6pog KB KAAUTTTEI TOUG EAGXIOTOUG 6poug (1,2,3,4)

B) o oucILdNG 6POG AD xaAotrTes TOoug eAdyIoToug 6poug (5,7,8,10)

Y) 0 ouc1wdng 6pog AC kahutrTel TOoug eAdxIOTOUG Opoug (6,7,9,10),

Kol aBpoloTikd, oI 3 OuoIwdEIG OPol KAAUTITOUV OAoug Toug €AdYIOTOUG Opoug

(1,2,3,4,5,6,7,8,9,10), dpa amoteAolv Tnv TeAik A.A.Z 7Z=AB+AD+AC

Me Tnv péeodo Kapvw
osBoo o1 11 10

0 47 12 8
00 1

2UMTTANpWVOVTAG TOV XAPTN, KOTA TA YVWOTA WE

aooo oTIg Béoeig Twv Bapwyv TNG A.Z epdOOOV gival aTn

1 |5 | |13—b19
01 1 [T1°] 1

113 71 1'1 111

popony A.E.O ZxnuarTioupe TpEIG UTTO-0PAdES a,b,c Kal

n TeAiki AA.Z Ba eivar: Z=AB+AD+AC éK@POOT TTOU

(=Y
=
[B=Y

Bprikaue kai pe TNV EBodo Quine Mc Cluskey —— c

2n Eg@appoyn: Na atrAotroinBei n Aoyiky ouvédptnon Z2=(3,4,5,7,9,11,13,14,15)
10: KM-AX H ouvdptnon eival otnv kavovik popery oav A.E.O dnAadr ypdoeeTal

7= ABCD+ ABCD + ABCD+ ABCD+ABCD+ABCD+ABCD+ABCD +ABCD
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ZuuTtAnpwvoupe TNV 2" oTAAn Tou Trivaka ME OAOUG TOUG OPOUG TNG TEAIKNG
ouvapTnong YE TNV augouoa o€Ipd Tou apIBPOoU TTou EKPPACel TO BApog Tou Gpou.
20: Yuykpion 6pwv (ZO-AX)
Inueivoupe pe ¥ Tov 1° dpo (otnv 1n oTAAN) KOl TOV OUYKPIVOUPE SIODOXIKG e
OAoug TOUG UTTOAOITTOUG OpPOoUG (2°,3°,....k.A) €Qapudlovtag Tnv 1010TNTa Boole
XA+XA =X
Ortav ocuvavTcoupe 6pO OTOV OTTOIO PIa PMETABANTA BPICKETAI OTN HOPPN A+A, 10TE
ONMEIWVOUUE TOUG Opoug HE éva + (OTa apIoTEPA TOUG) KOl PETAPEPOUUE TOV
Tapdayovta X (Xxwpeig tnv petaBAnt A 3 B,C,D,E k.A.1T) oTnVv 4n oTiAn Tou TTivaka,
evwy otnv 3" OTAAN ONUEIWVOUUE TOUG QUEOVTEG aPIBPOUG Twv OpwV TTOU I0XUEI N
1016TNTA (1,4) KAl ETTAVOAQUBAVOUNE TNV TTAPATTAVW OIOBIKOCI KOl ONUEIWVOUNE PE +
KGBe Opo Tou e@apudleTal n 10I0TNTA (av Ogv eival NON onueElwuévog atod

TTPoNyoUpEVN OUYKPION) MEXPI Va eEavTANBOUV o1 6pol TNG 2ng oTHANG.

1n 2n 3n 4n 5n 6n
Vv 1. |ABCD |+ [V @4 |ACD |+ |@4-69 |CD
v 2 |agcD |* |V @® |Bep |+ |@6-49 | CD
Vv 3. |ABCD |* [V 23) | ABC (34)-(7.9 | BD
\ 4 | ABcD |+ |V G4 |aBD |+ |BD-49 |BD
\ 5 |ABCD |* |V @7 |BcD |+ |B6)-(7.9) |AD
V6 [ ABCD |+ |V @9 |BCD [+ [G769 | AD
V7. |ABCD |* |V 56 |ABD |*
v 8 |aABcD |* [V GB7) |ACD |+
v 9. | ABCD |+ [V (6,9 | ACD +

v (7,9 | ABD +

v (8,9 | ABC

21N ouvéxela emavalauBdavoupe Tnv idla diadikacia ouUykpiong aAAG Twpa
XPNOIMOTTOIoUUE TOUug O6poug (TTou Bpédnkav amd tnv 1" alykpion) TNG 4ng oTAANG
onueiwvovtag ¥ otn 3n otiAn kai + oTa apioTepd). Toug véoug Gpoug TTou
TTPOKUTITOUV atrd TNV 2" oUyKPIoN TOUG ONMPEILVOUNE OTnV 6n OTAAN evw OTnv 5n
oTAAN onuEIVouPE atrd TToloug 6poug TTponABav (1,4)-(6,9).
H trapamdvw diadikacia emravalauBaverar péxpl va ioxuel n 1016tnta. Otav autn

TTAWel va IoXU0el TOTE oTapaTd.
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O1 6pol TnNG TeAeuTaiag OTAANG TTOU TTPOKUTITEI OTTO TIG CUYKPIOEIG KAl Ol OPOI TToU

Oev £xouv onUEIwWOEi Pe + OTIG TTPONYOUNEVEG OTHAEG (£dw O OpoI KB@,ABC)
AéyovTal TTpwTOI CUVETTAYovTES Opol (Prime Implicantes)
30: Zuykpion kai ékgpacn Ouciwdwy 6pwv (XY-00)

2xnNUaTiCoupue TwPa £va TTivaka TTou €XEl 5 ypauuéG, 6001 O TTPWTOI CUVETTAYOVTEG
opol kal 9 oTAeg 600l o1 apxIkoi 6pol TG A.Z.
ToTT0BEeTOUUE TOUG TTPWTOUG CUVETTAYOVTEG OTIG YPAMMES KOl TOUG EAAXIOTOUG OPOUG
NG \.Z OTIG OTAAEG

2NMUEILVOUPE OTOV TTivaKa €va + o€ OAQ Ta TETPAYWVA OTA OTTOI0 KABE TTPWTOG
OUVETTAYWV TTEPIEXETAI OTOUG QVTIOTOIXOUG EAAXIOTOUG OPOUG.

210 TEAOG ONUEIWVOUUE, OTNV TEAEUTAIA YPAUMN TOU TTivaKd, OAOUG TOUG OPOUG TTOU

€XOUV €va POVO + OTIG OTNAEG.

in | 2n 3n 4n 5n 6n n 8n 9n
ABCD | ABCD | ABCD | ABCD | ABCD | ABCD | ABCD | ABCD | ABCD
CD + + + +
BD + + + +
AD + + + +
ABC + +
ABC + +
cD | ABC AD ABC

Autoi o1 6pol AéyovTtal ouciwdelg Opol (essentials) kal ammoTeAoUv TNV TEAIKN
AA.Z, yiaTi: a) o ouciwdng 6pog CD kaAuTtrTEl TOUG eAGxIoTOUG 6poug (1,4,6,9)
B) o0 oucIWdNG 6POG ABC kaAUTTTEI TOUG eAGxI0TOUG OpOouG (2,3)
y) 0 oud1wdng 6po¢ AD KaAUTITElI TOUG EAGXIOTOUG 6poug (5,6,7,9)
0) o ouciwdng 6pog ABC kaAuTrTel Toug eAdxIOTOUG 6poug (8)
Kal aBpolioTiké, ol 3 ouclwdelg Opol, KOAUTITOUV OAOUG TOUuG €AAXIOTOUG OPOUG

(1,2,3,4,5,6,7,8,9), dpa amoteholv TNV TeAkA AA.E Z=CD+ABC+AD+ABC

Me Tnv pé6odo Kapvw oxBoo o1 11 10

S UPTTANPWVOVTOC TOV XAPTN, KATa Ta YVwoTa pe Goco 90 ° 41\ 2op
oTIg B0 Twv Bapwyv TN A.Z epbdoov eival otn popery 01 ! 5‘1‘ ! 1P 1
AE.O. uf "1 B M1
T xnuaTiloupe TIC opadeg a,b,c,d kai n TeAik AAX Ba  10P BT 1, 10

eivar: Z=CD+ABC+AD+ABC ékppaon Tou PprKaue

Kal Je TNV uEBodOo kaTtatagng o€ Tivaka (uéBodo Quine - McCluskey (Koulv - Mak KAGoki)
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3n Epappoyn: Na amrAotroinBei n Aoyikry ouvaptnon Z=(3,5,7,13,15,19,21,23,29,31)
10: KM-AZ H Aoyikr) ouvaptnon Twv 5 PeTaBAnTwyV €ival oTnv KAVOVIKA Jop®ry oav
A.l'. ZuptmmAnpwvoupe Tnv 2" oTAAN Tou Trivaka pe 6Aoug Toug Opoug TNG TEAIKAG
ouvapTnNoNG PE TNV au{ouoa o€Ipd ToU apIBPOU TToU EKPPACEl TO BAPOg Tou Opou.

20: T0ykpion 6pwv (ZO-AX) Znueiwvoupe pe v Tov 1° 6po (oTnv 1n oTAAN) Kai Tov
ouykpivoupe d1adoxIKG pe 6Aoug Toug UTTOAOITTOUG 6poug (2°,3° K.A.TT) e@apuolovTag
MV IBIOTATA X.Y + XY = X.

Ortav ouvavtiooupe 6po OTOV OTToI0 MIa JETABANTH BpiokeTal oTn HopYn A + A, TOTE
ONMEIWVOUUE TOUG OPOUG HE €va + (oTa apioTepd Toug) KOl JETAPEPOUUE TOV TTAPAYOVTA
X (xwpig Tnv peTaBAnti A r B,C,D,E k.A.m)

otnv 4n oTAAN Tou Trivaka, evw otnv 3" aTAAN ONUEIWVOUNE TOUG aUEoVTEG apIBuoUg
Twv 6pwv TToU Ioxuel n 1©d16TNTa (1,3) Kal €mavaAauBAVOUPE TNV TTAPATTAVW
O1adIKACia KAl ONUEIWVOUNE PE + KABE Opo TTou epapudleTal n 181I6TNTA (aV dev ival
AdN OnUEIWPEVOG ammé Trponyoluevn ouykpion) MEXPI va €¢avTAnBouv ol 6pol TG 2ng
OTAANG.

in | 2n 3n_|4n 5N 6n n 8n
V1 | ABCDE |+ V1,3 | ABDE |+ [ V1368 | BDE 2,3-45/78910 | cf
V2. | ABCDE |# V1,6 | BCDE |+| V4638 |BpE | |[2378/78910 | cg
V3. | ABCDE | H V2,3 | ABCE | +| Y2345 | ACE | +[ 2378/79-810 | cCE
V4 | ABCDE |# V2,4 | ACDE |+| Y2378 | BCE |+|2378/45910 | cg
V5. | ABCDE |H V2,7 | BCDE | +[ Y2479 | cDE | +[2378/49510 | cg
V6. | ABCDE |+ V35 | ACDE |+]| V2738 | Bcg |+[2479/35810 | CE
V7. | ABCDE |+ V3,8 | BCDE |+ | Y2749 | cDE |+|2479/38510 | cf
V8. | ABCDE |+ V45 | ABCE |+| V35810 | cpE | +|27-38/459,10 | cE
V9. | ABcDE | H V4,9 | BcDE | +| ¥38510- | CDE | +| 27-38/4,9-510 | cE
V10 | ABCDE | # Vs10 | BCOE | +| V459,10 | pcE | +| 27-49/35810 | cE

\6,8 | ABDE | + | V49510 | gcg | +| 2749/38510 | cg

V7,8 | ABCE | +| V78910 | ace |+

V7,9 | ACDE | +| V79810 | ace |+

Vs10 | ACDE |+

Voio | ABCE |+

2Tn ouvéxela emavalaupfavoupe Tnv idla  dladikagia oUykpiong aAAd  Twpa
XPNOIJOTToIoUUE TOUug O6poug (TTou Bpédnkav amd tnv 1" alykpion) TNG 4ng oTAANG
onueiwvovtag ¥ otn 3n otiAn kai + oTa apioTepd). Toug véoug Gpoug TTou
TTPOKUTITOUV atrd TNV 2" oUyKPIoN TOUG ONMPEIWVOUME OTNV 6n OTAAN evw OTnVv 5n

oTAAN oNUEIVOUPE atTd TToloug 6poug TTponABav (1,3)-(6,8).
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2Tn ouvéxela emmavolauBdavoupne Tnv idla  dladikaoia oUykpIong OAAG  Twpa
XPNOIMOTTOIOUUE TOUG Opoug (TTou Bpédnkav ammd tnv 2" ouykpion) TG 6ng oTAANG
onueiwvovtag ¥ otn 5n otAAn kai + oTa apioTepd). Toug véoug Gpoug Trou
TTpokUTITOUV atrd TNV 3" oUYKPIoN TOUG ONUEIWVOUNE OTnV 8n OTAAN evw OTnv 7n
OTAAN oNUEILVOUPE aTTo TToloug dpoug TTponABav (2,3-4,5) / (7,8-9,10).
H mapamdvw dladikagia otapatd edw. O1 épol Tng TeAeuTaiog OTAANG TTOU TTPOKUTITEI OTT
TIG OUYKPIOEIG Kal 01 OpoI TTOU BeV £XOUV ONMEIWOEI e + OTIG TTPONYOUNEVEG OTHAEG (€dW O
06pog BDE ) AéyovTal TrpwTol ouveTrdyovTeg 0pol (Prime Implicantes)
30: Zuykpion kai ékgpaan Ouciwdwy 6pwv (XY-00)
2xNUaTiCoupe TWPA £va TTiVOKA TTOU £XEl 2 YPOUMEG, OOOI Ol TTPWTOI CUVETTAYOVTEG
opor  kai 10 othAeg 6001 o1 apyikoi 6pol TNG A.Z. TOTTOBETOUPE TOUG TTPWTOUG
OUVETTAYOVTEG OTIG YPAUMES KAl TOUG EAAXIOTOUG Opoug TNG A.Z OTIG OTAAEG
2NMEIVOUPE OTOoV TTivaka €va + o€ OAa Ta TETPAYWVA OTA OTTOi0 KABE TTPWTOG
OUVETTAYWV TTEPIEXETAI OTOUG QVTIOTOIXOUG EAAXIOTOUG OPOUG.
2T0 TENOG ONUEIWVOUUE, OTNV TEAEUTAIO yYpaAPUA Tou TTivaka, OAOUG TOUG OPOUG TTOU

éxouv éva ubévo + OTIG OTAAEG.

1n 2n 3n 4n 5n 6n n 8n 9n 10n
ABCDE | ABcDE | ABCDE| ABCDE | ABcDE | ABCDE | ABCDE | ABCDE | ABCDE | agcpe

BDE + + + +

CE + + + + + + + +

BDE CE CE CE BDE | CE CE CE

AuTtoi o1 6pol AéyovTal ouoiwdelg 6pol (essentials) kal atroteAolv TNV TeAIK AA.Z,
yiaTi: o) 0 ouciwdng 6po¢ CE  kaAutrTel Toug ehdyioTouc épouc (2,3,4,5,7,8,9,10)

B) o0 oucIWdNG 6POG BDE kaAuTTel Toug eAdxIoTOUG 6pOoUG (1,3,6,8)

Kal aBpoioTIKA, Ol 2 ouolwdeliS Opol KAAUTITOUV OAOUG TOUG €AAXIOTOUG OPOUG

(1,2,3,4,5,6,7,8,9,10), dpa atmmoteAolv TNV TEAK AAN.L Z= BDE +CE

Me Tnv péeodo Kapvw
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A A
okCo0 o1 “1it10 J10 11T o1 00 , ,
wh F T2 B ¢ P8 po 6 ZUPTIANpWYOVTaG  ToV  XGpTn,

KATG Ta yvWOTA HPE AOCO OTIG

ol B 12129 ps 29 pra [17
: Béoeic Twv  Papwv TG AX

B s, Py Begpd . . .
| 1 | epooov eival otn popen A.E.O.

10 p 6 14 10 D6 |30 2 18

Zxnuati¢ouue TIC UTTO-ouAdeg a,b kai n TeAik AA.Z Ba gival: Z = BDE + CE
ékppaon TTou BpAKauE Kal ge TRV pEBodO katdTagng oe Tivaka f uEBodo Quine - Mc
Cluskey (Koulv -Mak KAGoki).
5.2.4 AtrAoTtroinon A.Z pg TTapatipnon

Mia tTapaAAayr TnG peBOdou atrAoTroinong MIoG AOYIKAG ouvdpTnong TTou Eivail
EKQPAcpévn o€ Kavovikn popen kai A.l" ival n péBodog TnG TTapaTHENONS.
2 NUEILVOUNE Toug Opoug TNG A.Z atnv 1" TAAN o€ €va TTivOaKa KATAOTACEWV.
2Tn OUVEXEID OUYKPIVOUPE ava dUo Toug 0poug TG 1" atrAng diadoxikd EekivwvTag
atrd TNV 1" ypapun pe v 2", v 3" K.0.K. PhéXPI va e€avTAriooupe GAoug Toug 6poug,
onueiwvovtag otn dimAavh oTAAN Tov al/a (A To BAPOG) TWV YPAPHWY CUYKPIoNG Kal
otnv oTAANn (B) Ta koivad 0 A 1 kal TTavAa (-) oTig B€oeig TTou aAAAdel Eva pévo yneio
OTIG QVTIOTOIXEG YPOUMEG ATTO 0 > 1 A ammd 1> 0 .
Me 10 T€EAOG TNG 1" oUyKpiong emavaAauBdavoupe Tnv idla diadikacia aAAd oTtnv 2"
oTAAN, onuelwvoupe BITTAa Toug avTtioTolxoug dITTAOUG apiBuoug kai atnv 3" aTAAN 10
ATTOTEAEOA TNG OUYKPIONG.
2Tnv 4" oTAAN ONPEIWVOUUE TOUG KOIVOUG Kal PN KolvoUg ouvOuaououg atrd TOUg
OTTOIOUG TTPOKUTITEI Kl N TEAIKN ék@paon TG AAZ.
Ag doupe TNV dladIkagia Pe Eva TTapAdEIyua.
Na Bpebein AA.Z Tng Z=%(0,1,2,8,10,11,14,15).
— 2nuelwvouue oTov Trivaka Tov a/a kKéBe dpou TnG doBeiong Kal Tov avTioTolXo 6pO

TTOU TTPOKUTITEI ATTO TO BAPOG TOU.

1" 2" 3" 4"
a/a | ABCD AB CD AB CD AB CD
0O |[0000 |0 000 - 000 - 000 -
1 0001 | (02 00-0 |(0.2)-(8,10) -0-0 -0-0
2 0010 | (09 -000 |(08)-(2,10) -0-0 1-1-
8 1000 | (210 -010
10 1010 | (810 10-0
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=
=
1

11 11011 (@011 1101- | (10,11)-(14,15)
14 111101014 11-10 |(10,14)-(11,15)
15 1111 /34115 11-11
(14,15) 111-

=
1

=
1

— 2UYKpivouue Tov 1° 6po d1adoxIKG he To 2°, 3° K.0.K. KAl GNUEIWVOUNE OoTnV 2" 0TAAN Ta
koiva otoixeia 0,1 Balovtag (-) otn Béon TTou duo oTolxeia aAAGlouv TIUA OTIG duo BECEIC.

— EmavaAauBdvoupue Tnv Tponyoupevn diadikacia yia Tnv 2" aTAAN KAl CNUEILVOUNE 0TV
3" oTAAN

— A6 v 3" oTAAN onueiwvoupe oTnv 47 Toug KOoIvoUG Kal [N Kolvoug Opoug oTTdTeE

TTPOKUTITEI N TEAIKA ékppaon TNGAA.L Z = ABC+BD+A.C
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