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1o 
 i) Αν /2 y xf x z e= + , 2 22g z y xy= −  να υπολογιστεί η κλίση ( )fg∇

JJG
 στο σηµείο ( )1,2, 4P − . 

ii) ∆ιατυπώστε χωρίς απόδειξη το θεώρηµα που εκφράζει την ιδιότητα της ανεξαρτησίας του 
επικαµπύλιου ολοκληρώµατος από το δρόµο της ολοκλήρωσης. Εφαρµόστε το θεώρηµα αυτό για τον 

υπολογισµό του επικαµπύλιου ολοκληρώµατος 
B
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F dr∫
JJJG JG
i  όταν  ( )3 2 22 3F xy z i x j xz k= + + +

JGJJG G JG
 και AB  το 

ευθύγραµµο τµήµα µε αρχή το ( )3,0, 1A −  και τέλος το ( )4,3,1B .  
 
 
2o 
 i) Να αναπτυχθεί σε σειρά Fourier η συνάρτηση ( )f t t= −  όταν 1 1t− < ≤  και ( ) ( 2)f t f t= +  για κάθε 
t∈R  και  στη συνέχεια να γίνει το γραµµικό φάσµα των 4 πρώτων όρων. 
ii) Περιγράψτε τη µέθοδο Gauss-Seidel για τη λύση του γραµµικού συστήµατος Ax b=

JGJG
 όταν ,n nA∈R , 

nb∈
JG

R  και 1 2, ,..., T
nx x x x⎡ ⎤⎣ ⎦=

JG
. Εφαρµόστε τη µέθοδο δύο φορές όταν 
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3o 
 i) Με τον τύπο των Gauss-Legendre για 6 σηµεία να υπολογιστεί η τιµή του ολοκληρώµατος 

4

1

11
dx

x− +∫  

∆ίνονται 0 0.9325x = − , 1 0.6612x = − , 2 0.2386x = − , 0 0.1713A = , 1 0.3608A =  και 2 0.4679A = . 
ii) Έστω η συνάρτηση ( ) 2 xf x x e−= .  Με τον τύπο παρεµβολής τoυ Newton vα υπολογιστεί  η τιµή 
( )1.25f  όταν τα σηµεία παρεµβολής είναι 0 1.0x = , 1 1.3x =  και 2 1.4x = . 

 
Σηµείωση Σε όλους τους υπολογισµούς, όπου απαιτείται, vα γίνεται στρογγυλοποίηση τωv 
αποτελεσµάτων στα 4 δεκαδικά ψηφία. 
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